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1). Sean las matrices A y B 1.
MATRICES
A= [2 3 = [ L3 ] Selectividad - Extremadura
1o 2 2 Junio 1996
Hallar la matriz X que verifica la igualdad : 2X-A.B=A4?
‘ RESOLUCION: ‘ Conocimientos especificos:|
X — A-B=A Operaciones con matrices:

- Suma de matrices.

Se trata de una ecuacion matricial de primer gcagoresolvemos despejandgpara lo cual: ) .
- Producto de nimero por matriz.

Primero sumamaoA-Ba los dos miembros: .
- Producto de matrices.
2X = A+ A-B
. ., o 1
Y a continuacién los multiplicamos pezir:
1 .

Sustituyendo A y B por las matrices que represegt&fectuando las operaciones indicad
obtenemos el valor de X:

=l ek ol
VP B
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SALESIANOS

Comprobamos que, efectivamente, se cumpleue A-B = A
152 3) (8 0)_(15 6)_
13 (36

8 0 7 6 .
2X-AB=2 = = A?. Verrificado.
32 3

13 |2 3

Respuesta:

X=[15/2 3}
32 3
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SALESIANOS

1). Determinar las matrices A y B sabiendo que: 2.
MATRICES
3 2 0 1 Selectividad - Extremadura
A-2B= 1 4 y 24+B= ) Septiembre 1996

RESOLUCION: Conocimientos especificos:\
- Operaciones con matrices:

A—ZBI( 3 ZJ 2A+ B:(O 1 ] - Suma de matrices.

-14 3 -2 - Producto de nimero por matriz.

Se trata de un sistema de dos ecuaciones lineaedos incognitas que resolveremos por - Producto de matrices.

método de reduccién, para lo cual:

A la primera ecuaciéon le sumamos el doble de dars#a. Esta combinacion lineal de las d
ecuaciones tien& como Unica incognita.

En efecto:
3 2
A-2B=
5%
0 2
AA+2B =
o %
3 4 3/5 4
5A= = / /5
50 1 0

Colegio Salesiano MARIA AUXILIADORA - Mérida



APUNTES DE MATEMATICAS m Matematicas aplicadas a las CCSS
Alfonso Benito de Valle Galindo | PROBLEMAS RESUELTOS

ssssssssssss

Sustituyendo este resultado en la segunda ecuaciéspejand® obtenemos:
0 1 3/5 4/5 -6/5 -3
. _[¥5 45 _ (-85 -35
3 -2 1 0 1 -2

Comprobamos que estos resultados verifican lagclgsciones propuestas:

5 4/5 -6/5 -3/5 3/5 4/5)\ (12/5 6/5 3 2
A-2B= ¥ / -2 / ¥ = / / + 7 / = se cumple la 12
1 O 1 -2 1 O -2 +4 -1 4
35 4/5) (-6/5 -3/5 0 1
2A+B =2 / / + / / = y, también, se cumple la 22
1 0 1 -2 3 -2
Respuesta:

As (3/5 4/5} y B=[—6/5 —3/5}
1 0 1 -2
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3.
1) Dadas las matrices A y B MATRICES
1 2] Selectividad - Extremadura
A= 50 )% B= 13 Junio 1997

hallar la matriz X que verifica la igualdad:

A.B—21\7=A "’33

RESOLUCION: Conocimientos especificos:|

- Operaciones con matrices:

A-B-2X=A+3B
Se trata de una ecuacion matricial de primer gcagoresolvemos despejandgpara lo cual:

- Suma de matrices.

) _ - Producto de nimero por matriz.
Primero restamao&-Ba los dos miembros:

-2X=A+3B-AB

- Producto de matrices.

. . o -1
Y, a continuacion, los multiplicamos pezr—

X=—%(A+BB—AB)

Sustituyendo A y B por las matrices que represegtafectuando las operaciones indicad
obtenemos el valor de X:
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SALESIANOS

X = -2 1
12 -1Y2
Comprobamos que, efectivamente, se cumpledgBe- 2X = A + 3B

ap_oxd® 8)_[2 1)_[9 4
o-otl Sl el

3 1 6 3 9 4 ..
A + 3B= + = Verificado.
-2 0 -3 9 -5 9

w2 1
'(uz —u/zj

Respuesta:
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1) Determinar la matriz X que verifica la ecuacién : _ ' 4.
A2-X= A.B MATRICES
Selectividad - Extremadura
110 10 2 Septiemebre 1997

siendo A=]|0 2 1| y B=|11 -1

1 -12 111

RESOLUCION: Conocimientos especificos:|
A X=AB = X=-R+AB - X=R_AB — X = A-(A—B) - Operaciones con matrices:

- Suma de matrices.

_ _ ) o - Producto de nimero por matriz.
Sustituyendo A y B por las matrices que represegt&fectuando las operaciones indicad

obtenemos el valor de X: - Producto de matrices.
1 1 0)(1 1 O 10 2 1 1 0yYyo 1 -2 -1 2 0
X=0 2 1 O 2 1|-11 1 -1(|=|0 2 11-1 1 2 |=|-2 O 5
1 -1 2 1 -1 2 11 1 1 -1 2)l0 -2 1 1 -4 -2
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SALESIANOS

Comprobamos que se cumpé— X = A-B

1 1 01 1 O -1 2 0 1 3 1 -1 2 0 2 1 1
A’-X=/0 2 1140 2 1|-|-2 0 5|=|1 3 4(-|-2 0 5 |=/3 3 -1
1 -1 2){1 -1 2 1 -4 2 3 -3 3 1 -4 -2 2 1 5

1 1 010 2 21 1
AB=0 2 1|41 1 -1|{=|3 3 -1|. Verificado.
1 -1 2)I111 1 21 5
Respuesta:
-1 2 0
X=/-2 0 5
1 -4 -2
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1) Determinar la matriz X que satisface la ecuacidn:

3X +1=AB - A?

siendo :
112 10 2
A= 2 03 B = 2 1 1 € | la matriz unidad de orden 3
312 3 2 -1
RESOLUCION:
3X+1=AB-A> = 3X=AB-A’-1 = x:%-(A-B—AZ—l) por tanto:
1 -1 1 2)(-10 -1 1 2)(-11 2 1 00
X::—3-203-211—203203—010:
3 1 2){3 2 -1 31 2){3 12 {001
95 -3) (91 5) (100 -1 4 -8) (-Y3 43 -83
::—13-761—7510—010:%-00—920 0o -3
55 5) (5513 (00 1 0o0-9)0o o -3
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MATRICES
Selectividad - Extremadura
Junio 1998

Conocimientos especificos:|

Matriz unidad o identidad.
Operaciones con matrices:

- Suma de matrices.

- Producto de nimero por matriz.

- Producto de matrices.
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Comprobacion de que se cump +1 = AB- A
-1/3 4/3 -8/3 1

3X+1=3 0 0O -3 |+|0
0 0 -3 0

o

0 -1 4 -8 1 00 0 4 -8
0 -9/+4/0 1 0|=|0 1 -9
1 0 0 -9) |0 01 0 0 -8

[EEN
I

o

o

o

-3) (9 1 5 0 4 -8

1|-/7 5 10 0 1 -9|.Comprobado.
5 5 5 13 0O 0 -8

9 5
AB-A*=|7 6
55

Respuesta:

-1/3 4/3 -8/3
X=1 0 0O -3

0 0O -3
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1) Dadas las matrices: 6.
MATRICES
-1 -1 0 ( -2 0 1 o
A - o -1 2 y B - ‘ 3 2 _1 Selectividad - Extremadura
2 3 2 (1t 2 -3 Septiembre 1998

Se pide:

a) Hailar la matriz (A - 3 )2 + B' ,( B! es la matriz traspuestade B ¢ | la matriz identidad)

b) Hallar, si es posible, la matriz inversa de A
Justificar las respuestas.

RESOLUCION: Conocimientos especificos:|

. 2 t . Matriz unidad o identidad.
a) Para hallar la matrigA-3I)° + B' efectuamos, ordenadamente, las operaciones:

Matriz traspuesta

100 300 -1 -10 300 -4 -1 0 Operaciones con matrices:
l={0 1 0|=3=0 3 O|==A-3I={0 -1 2|-|0 3 0|=| 0 -4 2 . Suma de matrices.
0 01 0 0 3 2 3 2)\0 0 3 2 3 -1 - Producto de niimero por matriz.
4 -1 0 4 -1 0 16 8 _2 —2 3 1 - Producto de matrices.
(A—3I)2 10 -4 2|10 -4 21| 4 22 -10|ycomoBi=| 0 2 2 - Concepto de matrices inversas.
2 3 -1 5 3 -1 10 -17 7 1 -1 -3 - Célculo de la matriz inversa de una dada.
- Determinante de una matriz.
14 11 -1 - Matriz adjunta.
Sumando estas dos matrices obtenemos la solucid-31)*+B'=| 4 24 -8
-9 -18 4
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SALESIANOS

b) Existira A™, inversa de\,si|A #0

-1 -1 0
A=]0 -1 2=(-1-(-)-2+ 030+ 2(-)2-0(-D2- 23(-)-2(-)0=420=[A™
2 3 2

Para hallarA™ utilizaremos la formulaA™ = i-Adj(At)

+ - +
1 0 2 2 0 0 2[1 /g 42 —»
t - 0 -1 2 |-1 0
A=|-1 -1 3|= Adj(A)=]| - + - =4 -2 2
0 2 2 2 0 2 0 2 2 1 1
0 -1 -1 0
+ - +
-1 -1 -1 -
-8 +2 -2 -2 Y2 -12
PonoqueAﬂsz 4 -2 2 = A= 1 -12 12
4
2 1 1 Y2 14 14

Podemos comprobar que se verifidad™ = A™-A=|
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SALESIANOS

HICHIPO MAaNImo ae ia prucba;
0O 5 4 7 1 2
BA-2B=]15 9 0 , 2A + B=}1-6 6 7
15 -4 4 10 -5 -2

Justificar la respuesta.

Se pide Heterminar las matrices A y B que son solucionésideemamatricial dado”

| RESOLUCION:

Lo haremos por el método de reduccion:

0 5 -4 7 1 2 (¥ 7 0)y(2 10
E,+2E,=>7A=|5 9 0 |+2-6 6 7 |=>A=={-7 21 14|=|-1 3 2
15 -4 4 10 -5 -2 35 -14 0) (5 -2 0

Sustituyendo la matri& enE; y despejand® obtenemos:

7 1 2 2 1 0 3 -1 2
B=|-6 6 7 |-2|-1 3 2|=|-4 0 3
10 -5 -2 5 -2 0 0O -1 -2
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7.
MATRICES
Selectividad - Extremadura
Junio 1999

|Conocimiem‘os especificos:|

Operaciones con matrices:
- Suma de matrices.
- Producto de nimero por matriz.

- Producto de matrices.
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Comprobamos los resultados obtenidos sustituyéndolias eécuaciones originales:

2 1 0 3 -1 2 0 5 -4
3A-2B=3|-1 3 2|-2|-4 0 3 |={5 9 0 |=Se verificalaprimera.
5 -2 0 0 -1 -2) \15 -4 4

2 1 0 3 -1 2 7 1 2

2A+B=2|-1 3 2|+|-4 0 3 |=|-6 6 7 |=También lasegunda.
5 -2 0 0O -1 -2) (10 -5 -2

Respuesta:
2 1 0 3 -1 2
A=-1 3 2 Yy B=|-4 O 3
5 -2 0 0O -1 -2
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Matematicas aplicadas a las CCSS
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1.- DadalamatrizZA={ -1 1 2| determinar la matriB que verifica:

1

0 2

B-1=ALA"

siendo | la matriz unidad respecto al producto de matrices, A' la matriz traspuestade A y A" L

maltriz inversa de

A

B-I
1 -1

SiendoA'={1 1

1
1 1
-11
1 0

0 2

| RESOLUCION: |

AA" = B=AA" +|

100 )
010 y A :|—-Adj(At)
00 1

+

0 2 -2 2
1 1 o-1] 1

- = 2 -2
o 28| [ J|*
1 @ -

+
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8.

MATRICES

Selectividad - Extremadura
Septiembre 1999

|Conocimiem‘os especificos:|

Matriz unidad o identidad.

Matriz traspuesta

Operaciones con matrices:
- Suma de matrices.
- Producto de matrices.

Concepto de matrices inversas.

Célculo de la matriz inversa de una dada.
- Determinante de una matriz.

- Matriz adjunta.
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Matematicas aplicadas a las CCSS
PROBLEMAS RESUELTOS

Sustituyendo las matrices en la formula obtenemos:

1 -1 1 2 -2 2)(100
B=AA'+1=(1 1 o4 2 -2/+0 1 0=
02 2)% <11 2)loo1
-2 -12 1) (1 0 0) (VY2 -2 1
1 0 O0l+lo010/=[1 1 O
1 1 o loo1) (1 1 1
Respuesta:
Y2 -2 1
B=|1 1 O
1 1 1

(*) Comprobamos quA™ es correcta, es decir, se cumple qua™ = A*.A=|

1 10 2 -2 2

Ant=|-1 1 2|1 4
1 02 |-1

1 2 -2 2 1
A_l-A=E- 4 2 -=-2(|-11 2|=0
-1 1 2 1

2 -2|=
1 2

o O k-

=
o
=

0
0|. Bien
1

. Bien.

o +—» O o +—» O

= O O
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1) Determinar la matriz X que verifica la ecuacién  2A.X=B donde :

1  0 1“_. 2 1 0V

A=[-2-10] y B={0-11

\o 1 -3/ 0 1 2/
RESOLUCION:

2A-X =B

Despejamo¥ multiplicando a los dos miembros por 1/2 y, POR IZQUIERDA, por A™ y
teniendo en cuenta la propiedad asociativa:

1

2AX =B=> A‘1§-2A-x 1

= A‘lz-B = X 2%-(A"1-B)

HallamosA™
-1 14 ‘o 14 0 —1‘
+ - +
1 1 1 -2 03 O2 _0 1 _o 11 :
At = Adi(A) = Adj0 -1 1 |=2]- + - =
| 1 0 1 o0 -3 Y lo - 1 - 1 0
-2 -1 0 +—2 1 +1 -
o 1 - -1 o1 o -1
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9.

MATRICES

Selectividad - Extremadura
Septiembre 2000

Conocimientos especificos:|

Operaciones con matrices:
- Producto de nimero por matriz.
- Producto de matrices.
- Propiedades.
Concepto de matrices inversas.
Célculo de la matriz inversa de una dada.
- Determinante de una matriz.

- Matriz adjunta.
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3 1 1
=|-6 -3 -—-2| Portanto
-2 -1 -1
3 1 1 2 1 0 6 3 3 3 32 32
=%-(A"1-B)=%- -6 -3 -2(:|0 -1 1 =%- -12 -5 -7|=|-6 -52 -7/2
-2 -1 -1)0 1 2 -4 -2 -3 -2 -1 =32

Comprobamos que se cumple 2A-X = B:
2 0 2 3 32 32 2 1 0

2AX=|-4 -2 0 ||-6 -52 -7/2|=|0 -1 1|=B.Comprobado.
0O 2 -6)\-2 -1 -32 0O 1 2

Respuesta:
3 32 32
X=|-6 -52 -7/2
-2 -1 =32
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10.
{t 00 ) ‘ MATRICES
Dada la matriz A = |0 - ; s ) _
rz X 11 g hallar las matrices X que verifiguen: A.X = X. A Sellemiviead - [SeETesiiE

—_— Septiembre 2001
Justificar la respuesta.

RESOLUCION: Conocimientos especificos:|

Se tiene que cumplik-X = X-A

ComoA tiene tres columnag debe tener tres filapara que exista la matrf&:X y comoA Producto de matrices.

tiene tres filasX ha de tener tres columnas para que exista laznéti Por tantoX es una matriz -  Criterio de igualdad de matrices.
cuadrada de orden 3.

Xll X12 X13
SeaX =| X, X, Xyg

X31 X32 X33

x

1 0 0)(x X, X X1 X, X%g) (1 0 0
AX=X-A=|0 -1 0| X; Xy, Xg|=|Xy X, X3[: /0 -1 O[>

0 1 0)\ Xy X X3 Xy Xy X3 0 10
X1, X2 X3 X1 Xt X, 0

= T Xy T Xy TXyg | T Xy T Xyt Xy 0

X

X51 X5 Xo3 X3 T Xyt Xg3 0

El criterio de igualdad entre matrices obliga a que sgtau
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Xy =Xy Xp = =X T X5 X3 =0 X, 00 X, =0 X3 =0
TXor T Xy T Xy T Xyt Xy T Xy = 0 = Xp = 0 X2z oo X3 = 0
Xo1 = Xy Xpp = =X3p  Xg3 X3 = 0 X3 = 0 X3p = X33 7 Xpp Xy min

Es decir, las matrices que cumple-X = X-A son de la forma:

a 0 O
X={0 b 0| Oab,cOO
0 c-b c

Comprobacion:

1 0 O0)(a 0 O a 0 O
AX=/0 -1 0|0 b O0}|=|0 -b O
0 1 0){0 c-b c O b O
a 0 0)(1 0 O a 0 0
X-A=|0 b O0}|0 -1 0|=|0 -b O
0 c-b 0 1 0 0O b O
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SALESIANOS

11.
1) Resolver la ecuacién matricial A + B. X = I TS
donde: Selectividad - Extremadura
-1 01 1 2 0 Junio 2002
A= 2 1 0 r B = 1 0 -1
-1 2 3 -1 3 2
e I es la matriz identidad de orden tres. Justificar la respuesta.
RESOLUCION: Conocimientos especificos:|
Para resolver la ecuaciéA+BX =1, restamosA a los dos miembros, los multiplicamc Matrfz unidad o identidad.
porB™, necesariamente POR LA IZQUIERDy& que no se cumple la propiedad conmutatiyjgor ~ - Matriz traspuesta
cumplir el producto de matrices la propiedad asociativajajaedespejada X... - Operaciones con matrices:
A+BX =1 =BX=1-A=B"BX)=B (I -A=*= X=B"(-A) - EELER MEITEES,
. . - Producto de nimero por matriz.
* ~ . . = - . . = . =
B™-BX)=(B"-B)X=1X=X - Producto de matrices.
CalcularemosB ™ por el método de Gauss: - Concepto de matrices inversas.
T - Caélculo de la matriz inversa de una dada.
1 2 0 | 0f- (1 2 0] 1 o oy0I®-

100
B1)=] 1 o—1|01omﬁqo—2—1|—1105'@55:
-13 2| 00 108T~-0 5 2| 1 0 1)gF77.
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10 -1 ] O 1 o\Oomtr-(1 00| 3 -4 -2
01 2 | Y2 -y2 ojl0@%-|{o 10| -1 2 1/|=( |B‘1)
0 0 -1Y2 | -32 52 1)00F-(00 1] 3 -5 -2

Por lo tanto:
3 -4 -2¢(2 0 -1 12 4 1
X=B*(1-A=/-1 2 141-2 O 0 |=|-5 -2 -1
3 -5 -2)l1 -2 -2 14 4 1

Respuesta:
12 4 1
X=|-56 -2 -1
14 4 1

Comprobacion de que + B-X = |

-1 01 1 2 0Y)(12 4 1
A+B:X=2 1 O0|+|1 0 -1}|-5 -2 -1|=
-1 2 3 -1 3 2 14 4 1

=| = La solucién es correcta

O »r O
— O O
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SALESIANOS

. 12.
1) Resolver la ecuacién matricial 2A - 3X = B donde: _ N ATEIEES
' Selectividad - Extremadura
-2 1 0 5 5 -6 Septiembre 2002
A=13 -21 y B =16 _-7 8
1 0 2 5 -9 1
Justificar la respuesta. '
RESOLUCION: Conocimientos especificos:|

1 1 Operaciones lineales con matrices:
2A-3X =B = -3X=-2A+B = x=—§¢2A+B):>><=§@A—B) . Suma de matrices.

- Producto de nimero por matriz

4 2 0) (5 5 -6)] (-9 -3 +6) (-3 -1 -2
x=%- 6 -42|-|6 -7 8| |=-0 3 -6/=)0 1 -2
2 0 4) (5 -9 1 -3 9 3) (-1 3 1
Respuesta:
-3 -1 -2
X=|0 1 -2
-1 3 1
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SALESIANOS

Comprobacion:
-4 2 0 -9 -3 +6 5 -6

5
2A-3X=|6 -4 2|-|0 3 -6|=|6 -7 8 |=B = Cumple
2 0 4 -3 9 3 5 -9 1
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SALESIANOS

0 -1 0 1 0
Dadas las matrices: A =|1 0 -1l v B=}10 -1
11 0 -1°3

Determinar la matriz:

X = (A1.Bt)?

Matematicas aplicadas a las CCSS MATRICES
PROBLEMAS RESUELTOS Pag. 25 de 57
13.
1
MATRICES
(])' Selectividad - Extremadura
Junio 2003

donde A™' eslamatrizinversade A y B esla matriz traspuesta de B. Justificar la respuesta.

RESOLUCION:

Conocimientos especificos:|

Para determinar la matri¥ = (A™-B')? necesitamos realizar cuatro pasos para obtener:

10) A
0 -1 0
19 A D=1 0 -1
1 1 0
10 -1 |
01 0 |
00 1 |
1 0 1
29 B=|0 -1 1| =
-1 3 0

20 B!;
0
0

39 A1B!;

oo (1
- |0
OB o|0

| 10
| 0 1

o1
o7 |0
oF - (0

0 -1
-1 3
1 O

= O O

Matriz unidad o identidad.

-1 2

49 (A 'Bt) Matriz traspuesta.

0 -1 | 0 1 0) Ot Producto de matrices.
-1 0 |l 1 0 o|0OT*-

1 1 |0 -11/08%-
00| 12 0 1
101]-10 o= | AY)
01| 1 -11

Colegio Salesiano MARIA AUXILIADORA - Mérida



APUNTES DE MATEMATICAS m Matematicas aplicadas a las CCSS
Alfonso Benito de Valle Galindo | PROBLEMAS RESUELTOS

SALESIANOS

1 0 1)(1 0 -1 2 1 -1
3% A*B'=|-1 0 O}/0 -1 3|=[-10 1
1 -11)(1 1 O 2 2 -4

2 1 -1(2 1 -1) (1 0 3
49 (ATBY?=l-10 1/|-10 1|=l0 1 -3
2 2 -4){2 2 -4) |-6 -6 16

Respuesta:

1 0 3
X=10 1 -3
-6 -6 16
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SALESIANOS

14.
Determinar la matriz X que verifica la ecuacion Bt-A.X=A "donde: MATRICES
. o ) Selectividad - Extremadura
1 0 -1 210 ' Septiembre 2003
A=|0 -1 © Bs{0o 11
1 1 O 131
y B*Y es la matriz traspuesta de B. Justificar la respuesta.
RESOLUCION: Conocimientos especificos:|

Para despejaf de la ecuacioB'— A-X = A hacemos lo siguiente a los dos miembros: Matriz unidad o identidad.

Matriz traspuesta

Operaciones con matrices:

- Restamo8': —A-X=-B+A

. - Suma de matrices.
- Multiplicamos pok-1: A-X=B-A

o a1 ] ] - Producto de nimero por matriz.
- Multiplicamos poA™ POR LA IZQUIERDA (el producto de matrices no egsmaitativo _

aunque si es asociativo): AL (A-X) =A%B-A) + Producto de matrices.
(ALA)X = « Concepto de matrices inversas.
| . X = « =« Calculo de la matriz inversa de una dada.
- Determinante de una matriz.
X =AL(B-A)

- Matriz adjunta.
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-11 0 1
- +

SALESIANOS

0 —_
-1 OJ‘ Calculo de A™ por el método de Gauss:

1 0 1
0 1 1 1 1
A= AdA) = Ad| 0 -1 1|=—2{ - + - -
A 1 0 - -1/ |0 -1 -1 1 0 -1 |10 0)OF-
-1 0 0
0 -1 0 +Oj‘_‘ljl+1011 (A]1)=|0 -1 0 |01 0|0%-
110 -1 0 0 - 11 0|00 1)0mE-
0 1 1 2 01
A*= 0 -1 0|ycomoB'=|[1 1 3]sustituimoseX=A"(B - A)resultando: 10 -1] 1 0000
1011 011 0 -1 0] 0 1 0|0
0 1 1 | -10 1)08%-
0 1 1)[(2 01 (1 0 -1 0 1 1(1 02y (0 2 4
X=|0 -1 0{|l1 1 3|-|0 -1 0f|]=|0 -1 0|1 2 3|=|-1 -2 -3 .
-1 1 1)|lo11) 1 1 o -1 1 1){-101) (-1 2 2 to-1] 1 00 -
1 0| 0 -1 0|08~
Respuesta: 001 |-11 1) 0%-
0 2 4
X=|-1 -2 -3 100 0 1 1
1 2 2 010] 0 -1o0/=(1 | AY)
001 -1 1 1
Comprobacion de que se cumie- A-X = A
201 (1 0 -1(0 2 4Y(20 1) (1 02} (1 0 -1
11 3/-/0 -1 0[{-1 -2 -3|={1 1 3|-|1 2 3|=|/0 -1 0
011/ (1 1 o)Jl-1 2 2)Jlo11)(-101) (1 1 o0
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APUNTES DE MATEMATICAS m Matematicas aplicadas a las CCSS
| PROBLEMAS RESUELTOS

SALESIANOS

Determinar las matrices A y B que verifican:

-4 1 7 3 -2 -4
2A - B= , A + 2B=
6 0 -3 3 5 1

Justificar la respuesta.

| RESOLUCION: |
-4 1 7
2A-B=
6 0 -3
Para resolver el sistema: Emplearemos el método de doble reduccic
3 -2 -4
A+2B =
3 5 1
- . -5 0 10 -1 0 2
Eliminamos B haciend®@E;+E,, 5A= A=
15 3 1 -1
- -5 -15 2 -1 -3
Para eliminaA hacemos-E;+2E,, 5B = = B=
0 10 0O 2 1

Comprobamos estos resultados en el sistema inicial:

Colegio Salesiano MARIA AUXILIADORA - Mérida
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15.

MATRICES

Selectividad - Extremadura
Septiembre 2004

|Conocimienfos especificos:|

Operaciones lineales con matrices:
- Suma de matrices.

- Producto de nimero por matriz.
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|

-1 0 2
2 —_
(3 1 —1]

-1 0 zj
+2

3 1 -

2 -1

0 2

2 -1

0 2

-3
1

-3
1

m Matematicas aplicadas a las CCSS
| PROBLEMAS RESUELTOS

SALESIANOS

-4 1 7
6 0 -3
Se cumplen ambas igualdades.
3 -2 -4
3 5 1

Respuesta:

A=

|

-1 0
3 1

2 2 -1 -3
y B=
—1] (o 2 1]
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Alfonso Benito de Valle Galindo 111"
16.
I 2 =1
MATRICES
. A =103 3 ; .
Dada la matniz e se pide: Selectividad - Extremadura
Junio 2005

a) ;Para qué valor o valores de m no existe la matriz inversa de A

b) Determinar lo matriz inversa de A cuando m=2

Justificar la respuesta.

|Conocimiem‘os especificos:|

| RESOLUCTION:

1 2 -1
- Concepto de matrices inversas.

La matriz A={0 3 3 no tiene inversa si su rango es menor que sng@l en este
Célculo de la matriz inversa de una dada.

m 1 -2
L . . . . ; - Determinante de una matriz.
caso) es decir si su filas no son linealmente independientessi, en cuyo ca$61 =0 .
- Matriz adjunta.
1 2 -1
3 3|[=0 = 6+6M+3m-3=0= 9IM-9=0= m=1
1 -2
Respuesta):

A no tiene inversa, Unicamente, para 1

Om#1= [DA™". En concreto, pana = 2:
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1 2 -1 1
A=[0 3 3 y se nos pide hallar A’1:|—-Adj(At)
2 1 -2
A|=92-9=9
3 121 ‘2 14 2 j
+ - +
10 2 3 -2 |71 -2 |1 ~9 3 9
t - o 2| |1 2| |1
A=|2 3 1 |= AdjA)=|- + - =| 6 0 -3
-1 3 -2 3 - I N -6 3 3
0 2 1 2 1
+ -~ +
31 2 1 2
(039 -1 Y3 1
Por lo que: A*t==.16 0 -3|=|23 0 -13
-6 3 3) (-2/3 13 13
Comprobamos qué&-A™ = A™LA=|
1 2 -1 -1 13 1 1 00
AA'=|0 3 3|23 0 -13|=/0 1 o|=I
2 1 -2)\-2/3 Y3 Y13 00 1 Respuesta):
-1 13 1 1 2 -1 1 00 -1 Y3 1
-1 A — _ . — -
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UFLIUN B 17.
1) Dadas las matrices:
MATRICES
2 (—2 -*l] - (l 4] ] N [5 2 Selectividad - Extremadura
+ S ¢ TR =3 4 131 Septiembre 2005

determinar la matriz X que verifica la ecuacién A.X=B.C Justificar la respuesta.

RESOLUCIéN; |Conocimien1'os especificos:|
Podriamos resolver la ecuacion despejakdanultiplicariamos a los dos miembros (por
izquierda) porA ™ que, obviamente, tendriamos que calcular previamerees; como la matriX es - Producto de matrices.
pequefia, hallaremos los cuatro numeros que la ceenpefectuando los productos de amb . |guaidad de matrices.
miembros de la ecuacion e igualando entre si los elesdatigual posicion:

X1 X
X21 X22
efectuando las multiplicaciones:

-2 -1 X1 X, (1 0)(5 2 - =2X; — Xy 2%, =Xy ) (D 2
1 1) (%, %, \2 =313 1 X, + Xpy X, +X, ) \1 1

El criterio de igualdad entre matrices obliga a que:

ConsideremosX :( j; sustituyendoA, B, Cy X por las matrices que representan

_2X11_X21=5 _2X12_X22=2

sistema de ecuaciones cuya solucion es:
X11+X21 :1 X12 +X22 =1

X11=_6 X12=_3
X0 =1 X, =4
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Por lo tanto:

Comprobacion:
-2 -1\(-6 -3 5
A-X = . =
[ 1 1} ( 7 4} [1
1 0)\(5 2 5
B:-C = p =
A I

sssssssssss

Matematicas aplicadas a las CCSS
PROBLEMAS RESUELTOS
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APUNTES DE MATEMATICAS m Matematicas aplicadas a las CCSS
| PROBLEMAS RESUELTOS

ssssssssssss

2 1 0 x 0 1 -2 0 2

Dadas las matrices: A=|-1 0 3|, By 1 0| y CH411 -6 -1 determinar

1 1 -2 3 -2 z -6 4 1

los valores de, y, zque hacen posible la igualdad matridaB = A+C. Justificar la respuesta

RESOLUCION:

Para encontrar los valores xley, zque aparecen en la matizy que hacen que se cumpla

igualdad A-B = A+C todo lo que hay que hacer es, 1, efectuar las opeexique aparecen e
los dos miembros, 2, igualar entre si los elementi@sogupan la misma posicion en las matric
obtenidas y, 3, resolver el sistema resultante.

A-B=A+C
Es decir:
2 1 0 x 0 1 2 1 0 -2 0 2
-1 0 3 y 1 0|=|-1 0 3 |+/11 -6 -1
1 1 -2)\3 -2 z 1 1 -2 -6 4 1

Efectuamos las operaciones:

2x+y 1 2 o 1 2
-Xx+9 -6 -1+3z|=|10 -6 2
Xx+y-6 5 1-2z -5 5 -1
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Conocimientos especificos:|

Suma de matrices.
Producto de matrices.

Igualdad de matrices.
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e PROBLEMAS RESUELTOS

Que las matrices de ambos miembros sean iguales obliga a que
2x+y=0

-X+9=10 Xx=-1

-1+3z2=2 Sistema cuya solucion es: { y=2
X+y-6=-5 z=1
1-2z=-1

Comprobacion:

-1 0 1
x=—1, y=2, z=1=>B=|2 1 0|=

3 -21
2 1 0)(-1 0 1 O 1 2

AB=|-10 3|]|/2 1 O 10 -6 2 |=A+C
1 1 -2){3 -21 -5 &5 -1

Respuesta:

x=-1
y=2
z=1
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ssssssssssss

Determinar la matriX que verifica la ecuacion matricialX + B = Cdonde:

3 5 -1 01 1 -1 2
A= , BSF y C
-1 -2 2 10 0 1 3

Justificar la respuesta.

RESOLUCION:

La matriz X tiene que tener dimension 2x3 para que se pueshlizar las operaciones de
primer miembro de la igualdad.

Seax:(xn X1z xlsj

X21 X22 X23

Se tiene que cumplir:
A-X+B=C

3 5 x11x12x13+—101_1—12
=1 =2) (X, Xy Xps 2 10 0 1 3
Efectuando las operaciones del primer miembro:

3%, 05X, =1 3%, +5X,;, Xy +OX,+1) (1 -1 2
_)(11_2)(21'*'2 _X12_2X22+1 _X13_2X23 0 1 3

Es decir:

Para que estas dos matrices sean iguales se tiene qguawnerif
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Suma de matrices.
Producto de matrices.

Igualdad de matrices.
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ssssssssssss

3y +9%y —1=1 (B) 3%, t5%, =1 (B)  3X3t5x;+1=2 ()
X T 2%, +2=0 0 (B)) X 2%, t1=1 (E)) X3 —2%5 =3 ()

Sistema de tres pares de ecuaciones con dos incognitasglvemos por reduccion:
BE+ E1): =X, +5=1=X,, =4 = Sustituyendo e(Ez): —x, -8+2=0= x,, =6

BEs+ E3): =%, +3=2=X,, =1 — Sustituyendo e(Es): —x, -2+1=1= x, =2
(BBs + Es): =Xy +1=11= X,, =—10 = Sustituyendo e(Es). —x,, +20=3= x,, =17

. -6 -2 17
La matrizX es, por lo tanto, X =
4 1 -10

Comprobamos si se cumple que X+ B =C

3 5)(-6 -2 17 -1 01
A-X+B= . + =

-1 -2){4 1 -10 2 10
2 -11 -1 01 1 -1 2

+ = =C. Secumple.
-2 0 3 2 10 0 1 3

Respuesta:

-6 -2 17
X =
(4 1 —10}
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Determinar la matriX que verifica la ecuaciom? X — B = A-Xdonde: 20.

1 0 -1 2 -1 0 MATRICES

A= 2 1 0 y B=1 3 -1 Justificar la respuesta Se'?CtiVidad - Extremadura
11 1 0 1 -1 Junio 2007
RESOLUCION: Conocimientos especificos:\
Para despejat en la ecuacié®® X — B = A-Xtendremos en cuenta que el producto de matri
cumple la propiedad asociativa y la distributivepexto a la suma, pero que no cumple la propie - Operaciones con matrices:
conmutativa: . Suma de matrices.
A.X_B = AX - Producto de niumero por matriz.
ARX_AX = B - Producto de matrices. Propiedades.

2 Calculo de la matriz inversa de una dada.
(A — A)-X = B

(A2— ATL[(A*=A)-X] = (A°-A)-B
[(AZ=AT: (B - A)]-X = (AP—A:B
X = (A*-A%B

X = (A°-A%B

HallaremogA? — A)para luego obtener su inversa y multiplicarla®or
1 0 -1)(1 0 -1 2 -1 -2
A=2 1 0|2 1 0|=[4 1 -2
-11 1)(-11 1 0o 2 2
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SALESIANOS

2 -1 -2 1 0 -1 1 -1 -1
A-A=4 1 -2|-]2 1 0]=]|2 0 -2
0 2 2 -1 1 1 1 1 1

Su inversa la calcularemos por el método de Gélasstrasformaciones elementales q
convierten una matriz en la matriz unidad, convierten a ésta,ieversa de aquella):

F+1F

1 -1-1]100) 0%~ (1 -1-1] 1 0 0\0HT-
=F

2 0 -2 01o00Ff~0 2 0| -210|0T-

1 1 1 |00 10E~{o 2 2 | -10 1)00%-

10 -1 | 100 ]| %Y2 0 Y2

OlO|—1]/20DlEF_>010|—1]/2 0 |.

00 2 | 1 -11)gg_\001] Y2 -y2 12
Por lo tanto:

Y2 0 1Y2)(2 -1 0 1 0 -12
X=(A-AtB=|-1 22 0|1 3 -1|=/-32 52 -12
12 -12 12)l0 1 -1) | Y2 -32 0
Respuesta:
1 0 -12
X=l-32 52 -12
12 -32 0
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Determinar la matriz X solucién de la ecuacién matricial A.X.B = I donde: 2

| =1 9 0 1 1 0 MATRICES

A= | B = -] 0 [ = 0 1 Selectividad - Extremadura

Septiembre 2008
Justificar la respuesta.

RESOLUCION: Conocimientos especificos:|
AXB=l = AL (AXB)B'=A"{B" -

(*) Por la propiedad asociativa del producto: A™-(A-X-B)-B™=(A™A)-X-(B-B™) =1-X:I =X
(el producto de dos matrices inversas entre si es igual a la matriz |, elemento neutro del producto).

Producto de matrices. Propiedades.

Calculo de la matriz inversa de una dada.

Célculo de A™ por el método de Gauss-Jordan: (A| I ) - (I | A_l)
12|10 -F, (1 -2 ] -10 1F11—2|—1o
1 1101 |FR+E[lo 3 | 1 1) |5FR(lo 1 | w3 w3~
F+2F,) (1 0 | -1/3 2/3 .
- = A=
F, 01| 13 U3
Célculode B™: (B[1) - (1 1B?)
0 1]10) [-R|(1-2]0-1) [R+2R](10 ]2 -1)_
-1 2101 |Fflo 1110 ] F 011 0
2 —
= B=
1 0
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SALESIANOS

Matematicas aplicadas a las CCSS
PROBLEMAS RESUELTOS

-1 -1 1 _1 2 2 _1 1 0 1 0 1/3
X=A"B  =—| . =_. =
311 1)1 0) 33 -1 1 -1/3

Comprobaciéon de que A-X-B=1:

S P e (e B I PR

1 1

Solucién:

.

0 1/3
1 -1/3
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SALESIANOS

1. Determinar las matrices A y B que son soluciones del sigusestema matricial: 22.
0O 5 -4 7 1 2 MATRICES
3A-2B=|5 9 0 . 2A+B=-6 6 7 CONTROL 1 (Curso 07-08)
15 -4 4 10 -5 -2 27 SEP 07

Justificar la respuesta.

Lo resolveremos por el método de reduccion: Conocimientos especificos:|

Si llamamos £, a la primera ecuacién y £, a la segunda, tenemos que:

0O 5 -4 7 1 2 14 7 0 2 1 0 - Operaciones con matrices:
E,+2E,=>7A=|5 9 0 [+2(-6 6 7 :>A:1- -7 21 14|=|-1 3 2 - Suma de matrices.
15 -4 4 10 -5 -2 7 35 -14 0 5 -2 0 - Producto de nimero por matriz.

- Producto de matrices.
Sustituyendo la matriz A en £,y despejando B obtenemos:

7 1 2 2 1 0 3 -1 2
B=|-6 6 7 |-2|-1 3 2|=|-4 0 3
10 -5 -2 5 -2 0 0O -1 -2

Comprobamos los resultados obtenidos sustituyéndolos en las ecuaciones originales:

2 1 0 3 -1 2 0O 5 -4
3A-2B=3|-1 3 2|-2|-4 0 3 |=|5 9 0 |=Se verificala primera.
5 -2 0 0 -1 -2 15 -4 4
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SALESIANOS

2 1 0 3 -1 2 7 1 2
2A+B=2|-1 3 2|+|-4 0 3 |=|-6 6 7 |=También lasegunda.
5 -2 0 0 -1 -2 10 -5 -2

Respuesta:
2 1 0 3 -1 2
A=|-1 3 2|y B=|-4 0 3
5 -2 0 0O -1 -2
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3 1 -2 23.
2. Halla razonadamente el rango de la matriz Ax -3 -5 MATRICES
3 11 11 CONTROL 1 (Curso 07-08)
27 SEP 07
e indica lo que significa dicho valor.
Hallaremos el rango de la matriz por el método de Gauss, para ello obtendremos una matriz Conocimientos especificos:\

escalonada equivalente a A haciendo en ésta trasformaciones elementales. El nimero de filas no nulas

de la matriz escalonada sera el rango de A. . ]
Rango de una matriz. Concepto y célculo.

3 1 -2 1 -3 -5 B 1 -3 -5 1 -3 -5
1 -3 -5|0TF~. |3 1 -2 D*E-ﬁ: 0 10 13| O AtEr- |0 10 13
3 11 11 3 11 11 ~“lo 20 26 0 0 O

Por lo tanto: Rang (A) =2

Respuesta:

El rango de la matriz A es 2 lo que
significa que tiene dos filas linealmente
independientes entre si y la otra es una
combinacién lineal de ellas.
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ssssssssssss

1) Dadas las matrices:

-1 -10
A - 0o -1 2
2 3 2

Se pide:

a) Hallar la matriz (A - 3/ + B' ,( B' es la matriz traspuesta de B

b) Hallar, si es posible, la matriz inversa de A
Justificar las respuestas.

| RESOLUCION: |

a) Para hallar la matrigA—-31)? + B' efectuamos, ordenadamente, las operaciones:

1 00 300

=0 1 0|=3l=|0 3 0|=A-3l=

0 01 0 0 3

-4 -1 0)(-4 -1 0
(A-31)’=| 0 -4 2|/ 0 -4 2

2 3 -1y 2 3

Sumando estas dos matrices obtenemos la soluc

-1 2|-/0 3 0

-10|y como B!

Matematicas aplicadas a las CCSS
PROBLEMAS RESUELTOS

la matriz identidad)

i —31)° + B

-4 -1 0
0 -4 2
2 3
-2 3
0o 2
1 -1
11 -1
24 -8
-18 4
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24,
MATRICES
CONTROL 2 (Curso 07-08)
04 OCT 07

Conocimientos especificos:‘

Matiz identidad.
Matriz traspuesta.
Operaciones con matrices:
- Suma de matrices.
- Producto de nimero por matriz.

- Producto de matrices.
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SALESIANOS

b) Existira A™, inversa de\,si|A #0

-1 -1 0
A=]0 -1 2=(-1-(-)-2+ 030+ 2(-)2-0(-D2- 23(-)-2(-)0=420= A"
2 3 2

Para hallarA™ utilizaremos la formulaA™ = i-Adj(At)

2 j o j o _1
+ - +
-1 0 2 2 0 0 2]l g 42 -2
t . 0 -1 2 |10
Al=|-1 -1 3|= Adj(A) =] - + - =14 -2 2
0 2 2 2 0 2 0 2 2 1 1
0 -1 -1 0
+ - +
-8 +2 -2 -2 12 -12
PonoqueAﬂsz 4 -2 2 = A= 1 -12 12
4
2 1 1 Y2 14 14
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25.
1 0 1
lla razonadamente para qué valores de m la matriz 1 -2]tienerangal, 2y 3 MATRICES

il P 9 gdl 2y s, CONTROL 3 (Curso 07-08)

O0m 1
. 11 OCT 07
respectivamente.

Conocimientos especificos:‘

El rango de una matriz es el nimero de filas linealmente independientes entre si

M no puede tener rango 1 para ningln valor de m puesto que la fila 2 es linealmente

independiente de la 1, al no ser proporcional a ella, es decir, no existe un nimero k para el que F,= - Rango de una matriz. Concepto y calculo.
k:F1, por lo tanto el minimo rango que tiene M es 2, cosa que ocurrira si F; es una combinacién lineal
de F1y F; en cuyo caso |[M| =0;

M tendra rango 3, es decir, las tres filas seran linealmente independientes entre si, si |[M| # 0

1
IM| = |m m’> +2m+1 y paraque m*> +2m+1 = 0 tiene que ser m = -1 por lo tanto:
0

3 » O
|
I

Respuesta:

- Rango de M = 1 no se verifica para ningtin valor de m.
- RangodeM =2para m=-1
- RangodeM=310m# -1
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3 5 2 1
Halla razonadamente la matriz X que verifica A- X=B siendgA=-1 -1|yB=|0
2 3 4 2

Se trata de una ecuacién matricial que resolveremos despejando X para lo cual multiplicaremos a
los dos miembros, por la izquierda ya que no se cumple la propiedad conmutativa, por la inversa de A
y en virtud de la propiedad asociativa del producto de matrices y de que el producto de una matriz
por su inversa es la matriz unidad, elemento neutro del producto, quedara despejada la X.

A-X=B= Al (A-X) =A-B= (A A)-X=A-B=1-X=A""B = X=A'B
Célculo de A™:

-1 3 5 3 5 -1
+ - +
-1 4 2 4 2 -1
Sl 1 1 2 3 2 3 1
A=|5 -1 3|y A'= AdJ(At — |- + - =
A 3 5 2 -1 4 2 4 2 -1
2 -1 4
1 -1 -
> 3 4| |1 Bz B
-1 5 3 5 -1
1 -1 -14 -3
- ~23] " ° °
5 1 -8
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26.
MATRICES
CONTROL 3 (Curso 07-08)
11 OCT 07

Conocimientos especificos:|

Operaciones con matrices:
- Suma de matrices.
- Producto de nimero por matriz.
- Producto de matrices. Propiedades.

Caélculo de la matriz inversa de una dada.
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SALESIANOS

-1 -14 -3)\(1 -7 7123
Por lo tanto: X=A‘1-B=—i -6 8 5|0 -1 4 | = X=|-4/23
23 23
5 1 -8)(2 -11 11/23
Comprobacion:
3 5 2 7/23 1

1 -1 -1|-|-4/23|=|0| Severificaque A-X=B
2 3 4)\11/23 2

Colegio Salesiano MARIA AUXILIADORA - Mérida



APUNTES DE MATEMATICAS m Matematicas aplicadas a las CCSS MATRICES
Alfonso Benito de Valle Galindo | PROBLEMAS RESUELTOS Pag. 51 de 57

ssssssssssss

27.
Determina la matriz X para la que se verifica: *XA 1 (A+B - Q)
2 MATRICES

(21 (1 12 (-1 16
Siendo: A= o 1)’ B= 131 y C= 3 1 2 EXAMEN GLOBAL PRIMERA EVALUACION.

J CONTROL 7 (Curso 07-08)
28 NOV 07

AZX = %(A +B-C) = X=(A)". %(A +B-C)= % Mt (A+B- 0 Conocimientos especificos!|

Operaciones con matrices:

A2 = (2 1 _(2 1] - (4 3} N - Suma de matrices.
0101 01 - Producto de nimero por matriz.
4 0 1 -3 - Producto de matrices. Propiedades.
(A= Adj(A?)! = E-Adj _ ) .
| A2 4 3 1 410 4 Célculo de la matriz inversa de una dada.
Ademas:
3 -1 3
1 1 2 12 8
1| porloque B-C= 41 1)=
-1 31 10 2
2 6 2
A+B.C= 12 8 _ (14 9
10 2 10 3
Por lo tanto:
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Alfonso Benito de Valle Galindo g

1 -3)(14 9 -16 0 -2 0
x:l.(AZ)-l.(A+B.(‘,)=1.£. . -1 =
2 24\0 4 )\10 3 8 (40 12 5 3/2

Solucis X = -2 0
olucion: |5 30
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SALESIANOS

28.
101 MATRICES
Determinayazonadamente, para qué valores de m, la matriz Am 1 -2/ tiene inversay CONTROL 8 (Curso 07-08)
0 m 1 EXAMEN de REPASO de la 12 EVALUACION
calculala param =0 10ENE 08
La respuesta la encontraras en tu libro de texto, Conocimientos especificos:|

“MATEMATICAS Il aplicadas a las CCSS” — edebé
(Ejemplo resuelto. Pag. 65/ Ej. B.).

Caélculo de la matriz inversa de una dada.
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29.
MATRICES
a . 2 2 1 2 2
Resuelve la ecuacion A~ XB—-2CD = B*, siendo A= 0 3/ B= 1 3l C= v D= 3) CONTROL 16 (Curso 07-08)
EXAMEN FINAL
20MAYO 08
Se trata de una ecuacién matricial que resolveremos despejando la incégnita, X, teniendo en cuenta que Conocimientos especificos:‘
el producto de matrices cumple la propiedad asociativa, pero NO la conmutativa y que el producto de una
matriz por su inversa da la matriz identidad que es el elemento neutro del producto.
—1 5 —1 5 5 Operaciones con matrices:
A"XB-2CD=B° = A XB=B°+2CD = XB=A:(B°+2CD) .
5 . - Suma de matrices.
= . + B~
=|X=A-(B"+2CD)-B - Producto de nimero por matriz.
Calculos: . Producto de matrices. Propiedades.
B? 1 2)(1 2 3 8 - Célculo de la matriz inversa de una dada.
13 3) 4 11

2 2 6) (4 12
2cD=2-| |-(1 3)=2- =

1 13 (2 6

, 3 8) (4 12) (7 20
B? +2CD = + =

4 11) |2 6) (6 17

A(BZ+2CD)—2 2\ (7 20\ (26 74
o 3)l6 17) |18 51

Colegio Salesiano MARIA AUXILIADORA - Mérida



APUNTES DE MATEMATICAS m Matematicas aplicadas a las CCSS
Alfonso Benito de Valle Galindo | PROBLEMAS RESUELTOS

SALESIANOS

Obtencién de B™ por el método de Gauss:

12110 1 2] 1 0)_. 10| 3 -2
(13|o 1JDQQ2D!~(O 1] -1 Jmﬁﬂlﬂﬁzﬁ(o 1] -1 1}

. X =A(B+20D).8io[28 TA)[3 “2)_(4 22
18 51)(-1 1) (3 15

Solucién:

4 22
X =
(3 15}
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SALESIANOS

1 1 2

Dadalas matrices A=| 2 0
-6 -1 O

a) Una matriz X tal que X - A = B.

b) Una matriz Y tal que A Y = B".

a) X mxn Paxa = Biys-

De existir X, tendré tantas filas como B(m =1)y
tantas columnas como filas tiene A (n = 3) es decir
la dimensién de X sera 1 X 3 de esta manera:

x1><3'A3><3 = les
L

Despejamos X multiplicando a ambos miembros
de la ecuacién, POR LA DERECHA, por A *),

resultando: X = B-A™
-1 -2 -1
X=@o-1-|6 12 5
-2 -5 =2
X=(@1 3 1)

Puedes comprobarque X -A=B

-1|y B= (1 0 —1),ca|cu|a, si es posible:

Matematicas aplicadas a las CCSS
PROBLEMAS RESUELTOS

30.
MATRICES
CONTROL 17 (Curso 07-08)
EXAMEN EXTRAORDINARIO
01SEPT. 08

b) A3x3 ' men = ngl'

Conocimientos especificos:|

De existir Y, tendré tantas columnas como B' (n
= 1) y tantas filas como columnas tiene A (m =
3), es decir, la dimensiénde Y serd 3 X 1asi: -

— t
A3x3 'Y3x1 - Bsx1
| |

Despejamos Y multiplicando a ambos miembros
de la ecuacién, POR LA IZQUIERDA, por A* *),

Operaciones con matrices:
- Suma de matrices.
: ProdqctO‘de r]umero por matriz.
- Producto de matrices. Propiedades.

- Caélculo de la matriz inversa de una dada.

resultando: Y=A'lB
-1 -2 -1\ (1 0
Y={6 12 5|0 =Y =1
-2 -5 -2) |1 0

Puedes comprobarque A-YE5B
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|Al = Det(A) =| 2

Adj(A") =

m Matematicas aplicadas a las CCSS
PROBLEMAS RESUELTOS

SALESIANOS

(*) Célculo de A™

1 2 1 2 -6
-6 -1 O 2 -1 0
- +
O 2 O 2 - _1 _2 _1
1 - 1 2
- =| 6 12 5 |;porlotanto:
2 0 2 - 2 _5 _9
1 - 1 2
- +
L -1 -2 -1
W-Adj(At): 6 12 5
-2 -5 -2
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